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CHAPTER 2: TRANSFORMATION 

RULES AND PROPERTIES 

OF GRAPH 
บทที่ 2: การแปลงและคุณสมบัติพื้นฐานตางๆของกราฟ 
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การแปลงกราฟเปนเครื่องมือที่สําคัญในการศึกษาและประยุกตใชคณิตศาสตรใน

ชีวิตประจําวัน เปนกระบวนการที่ชวยใหเราสามารถเปลี่ยนรูปแบบและลักษณะของกราฟ

ไดอยางงายดาย โดยบทที่ 2 นี้จะกลาวถึงหลักการและวิธีการแปลงกราฟที่สําคัญเชน การ

เลื่อน (Translation), การขยายและการบีบอัด (Scaling), การสะทอน (Reflection)และ

การหมุน (Rotation) รวมถึงคุณสมบัติของกราฟที่สําคัญเชน จุดตัดแกน (𝑥-intercept, 

𝑦-intercept) และจุดตัด (Intersection) เปนตน 

 

ในสวนของการแปลงกราฟ จะนําเสนอวิธีการแปลงกราฟดวยการเลื่อน การขยาย และการ

หมุน โดยใชตัวเลขและสูตรทางคณติศาสตร เพ่ืออธิบายข้ันตอนวิธีการแปลงกราฟแตละ

แบบและสามารถประยุกตใชในการแกปญหาตางๆ ในชีวิตประจําวัน 

 

นอกจากนี้ ยังนําเสนอคุณสมบัติของกราฟที่สําคัญ เชน จุดตัดแกน และจุดตัด ซึ่งเปน

ประโยชนในการวิเคราะหและแกปญหาตางๆ ที่เก่ียวของกับกราฟ เชน การหาจุดตัดของ

สองกราฟ หรือการหาจุดตัดแกน 𝑥 หรือแกน 𝑦 เปนตน
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TRANSLATION: การเลื่อนกราฟ  
“Translation” หรือ “การเลื่อนกราฟ” เปนการขยับหรือเลื่อนกราฟออกไปที่

ตําแหนงอ่ืนที่ไมใชตําแหนงเดิม การเล่ือนจะทําใหทุกจุดทุกตําแหนงเลื่อนไป

พรอมกันหมด ที่ตองพูดแบบนี้เพราะจากประสบการณในการสอนมาจะพบวาแม

จะทําการเลื่อนกราฟเปนแตมักจะลืมจุดอ่ืนๆ เปนตน ซึ่งรูปแบบของการเลื่อนเรา

สามารถสังเกตจากรูปแบบเทอมของ 𝑥 หรือ 𝑦 ในสมการเงื่อนไขความสัมพันธ

หรือฟงชันกไดงายดังนี้ 

 เลื่อนตามแกน 𝒚 

 
ความหมายคือ เลื่อนกราฟไปตามแกน 𝑦 ไปเปนระยะ ∓𝒂  โดยที่ 𝑛 คือเลข

ยกกําลังใดๆ 

ลักษณะของการเลื่อนจะเปนแนวตั้งดังตัวอยางรูปภาพที่ 42 

 

 เลื่อนตามแกน 𝒙 

 
ความหมายคือ เลื่อนกราฟไปตามแกน 𝑥 ไปเปนระยะ ∓𝒃 โดยที่ 𝑛 คือเลข

ยกกําลังใดๆ 

  ลักษณะของการเลื่อนจะเปนแนวนอนดังตัวอยางรูปภาพที่ 40  

 

สําหรับระยะในการเลื่อนนั้น เราจําเปนจะตองจับมาเทากับศูนยกอนและทําการ

ยายขางจึงจะไดระยะจริงๆที่ตองเลื่อน เชน  

 

 𝒚 = (𝒙 + 𝟐) 
จากสมการเราสามารถวิเคราะหไดวามีการเลื่อนไปตามแกน𝑥  เพราะที่เทอม

ของ𝑥 มีการบวกดวยเลข 2 คือ 

(𝑥 + 𝟐) 

(𝒚 ± 𝒂)𝒏 

(𝒙 ± 𝒃)𝒏 

รูปภาพที่ 41 แสดงการเลื่อนของกราฟ  

รูปภาพที่ 41 การเลื่อนตามแกน𝒙 เปนระยะ−𝒃 และ 𝒃 

−𝑏 +𝑏 

รูปภาพที่ 41 การเลื่อนตามแกน𝒚 เปนระยะ−𝒂 และ 𝒂 

−𝑎 

+𝑎 
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นํามาเทากับศูนยเพื่อหาระยะเลื่อน 

(𝑥 + 𝟐) = 0 
𝒙 = −𝟐 

 ดังนั้นกราฟจะเลื่อนไปตามแกน𝑥 จากตําแหนงเดิมเปนระยะ−𝟐 ดังรูปภาพที่ 43 

 

 (𝒚 − 𝟐)𝟐 = 𝒙 
จากสมการเราสามารถวิเคราะหไดวามีการเลื่อนไปตามแกน𝑦  เพราะที่เทอม

ของ𝑦 มีการบวกดวยเลข -2 คือ 

(𝑦 − 𝟐)𝟐 
นํามาเทากับศูนยเพื่อหาระยะเลื่อน โดยที่ไมตองสนในการยกกําลัง 

(𝑦 − 𝟐) = 0 
𝒚 = 𝟐 

ดังนั้นกราฟจะเลื่อนไปตามแกน𝑦 จากตําแหนงเดิมเปนระยะ𝟐 ดังรูปภาพที่ 44 

 

 𝒚 + 𝟏 =
𝟏

𝒙ା𝟐
 

จากสมการเราสามารถวิเคราะหไดวามีการเลื่อนไปตามแกน𝑥และ𝑦  เพราะ

ที่เทอมของ𝑥และ𝑦 มีการบวกดวยเลข 1และ2ตามลําดับ คือ 

(𝒙 + 𝟐) และ (𝒚 + 𝟏) 
นํามาเทากับศูนยเพื่อหาระยะเลื่อน 

(𝒙 + 𝟐) = 0 → 𝒙 = −𝟐 
(𝒚 + 𝟏) = 0 → 𝒚 = −𝟏 

ดังนั้นกราฟจะเลื่อนไปตามแกน𝑥และ𝑦 จากตําแหนงเดิมเปนระยะ−𝟐 

และ−𝟏 ตามลําดับดังรูปภาพที่ 45 

 

บางคนเมื่อฝกการหาระยะเลื่อนขางตนจนชํานาญแลว จะสังเกตพบวาเรา

สามารถหาระยะแกนตามแกนตางๆไดดวยการสังเกตได โดยเพียงนําตัวเลขที่

เกี่ยวของกับการเลื่อนมากลับเครื่องหมายก็จะไดระยะเลื่อนทันที เชน 

 𝒚 = (𝒙 + 𝟎. 𝟓)𝟐 
ระยะเลื่อนตามแกน𝑥จากตําแหนงเดิมไป −0.5 หนวย 

รูปภาพที่ 44 

−2 

รูปภาพที่ 44 

+2 

รูปภาพที่ 44 

−1 

−2 
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 (𝒚 − 𝟖)𝟐 = 𝒙 
ระยะเลืÉอนตามแกน𝑦จากตาํแหน่งเดิมไป 𝟖 หน่วย 

 

 𝒚 + 𝟏 =
𝟏

𝒙ା𝟐
 

ระยะเลืÉอนตามแกน𝑥จากตาํแหน่งเดิมไป −𝟐 หน่วย 

ระยะเลืÉอนตามแกน𝑦จากตาํแหน่งเดิมไป −𝟏 หน่วย 

 

 𝒚 = 𝟖𝐬𝐢𝐧 ቀ𝒙 +
𝝅

𝟐
ቁ 

ระยะเลืÉอนตามแกน𝑥จากตาํแหน่งเดิมไป −
𝝅

𝟐
 หน่วย 

 

 𝒚 = 𝒆𝒙 + 𝟐 
สําหรับสมการนี้จะเห็นวา 2 นั้นเหมือนจะอยูในเทอมของ𝑥 แตจริงๆไมได

เปนไปตามนั้นเนื่องจาก𝑥 เปนเลขชี้กําลังของ𝑒 ดังนั้นจึงไมไดอยูในเทอม

ของ𝑥 และลองจัดรูปใหมโดยยาย2 ไปอีกฝง 

(𝒚 − 𝟐) = 𝒆𝒙 
จะพบวา 2 เปนเลขที่อยูในฝงของเทอม𝑦  

ระยะเลื่อนตามแกน𝑦จากตําแหนงเดิมไป 𝟐 หนวย 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑸𝒖𝒊𝒛: หากเราสังเกตดีๆในสมการกราฟเสนตรง เชน 

𝒚 = (𝒙 + 𝟐) 

เราลองจดัสมการใหมกลายเปน 

(𝒚 − 𝟐) = 𝒙 

สรุปแลว 2 เปนระยะเลื่อนตามแกนไหนกันแน? 

𝑨𝒏𝒔: สําหรับกราฟเสนตรงหรือกราฟอื่นๆที่มีดรีกีเปน 1 นั้น ไมวาจะเลื่อนตามแกน

ไหนที่ระยะเทากันยอมใหผลลัพธเหมือนกันข้ึนอยูกับมุมมองแตละคน ดังนั้นจากสมการ 

𝒚 = 𝒙 + 𝟐 จริงๆเราสามารถตอบได 2 ลักษณะคือ  

𝒚 = (𝒙 + 𝟐) → เลื่อนตามแกน𝒙ไปเปนระยะ − 𝟐 หนวย 

หรือ 

(𝒚 − 𝟐) = 𝒙 → เลื่อนตามแกน𝒚ไปเปนระยะ + 𝟐 หนวย 

รูปภาพที่ 45 กราฟเสนตรงหรือกราฟท่ีมีลักษณะดรกีี 1    

                ไมวาจะเลื่อนในแนวแกนใด ยอมไดผลลัพธ 

                เหมือนกัน 

−2 +2 


